
 108 .4/50 

 1 : , .

2 2 , 2
3

, :

. u . , 22 ,

5v 9,
3

.

.  xy -

u, OB v , u, v -
.

-
x x .

: . 2 3

3 2 2 2 ,

3 2 3 2

2 2 2 2 1,2,3 2,

.
22

2 2 2 2 2 2

2 24 . 4 2 2 164 . 2
9

2 24 .
9

 (1) 

22
2 4 4

2 22 . 4 2 42 . 4
9

2 322 .
9

 (2). 

 (1),(2) :
22
3

5.
9

.

5u , 22
9

, 5v 9,
22

5 5u.v 9 22 5 5 0 u v
9 22

.

. u v
090 .

.

.1

x x .
5 5, 22 9,
9 22

.

, KM x 'x

A
M

x xx x
2

5 9 389
2 9

,

M
76x 2x .
9

76 ,0
9

.

 2 : :
2 2 2 2 2m m 1 x 2 m 1 y m 1 0,

m R, , , 0 .

m R , :
. 2 (0,1).
.

2r -
.

:
0 0(x , y ) :

2 2 2 2 2
0 0m m 1 x 2 m 1 y m 1 0 ,

m
2 2 2

0 0 0 0 0x 2 y m x m x y 1 0

m
2 2 2 2

0 0

0 0

0 0 0

x 2 y 0 2
x 0 x 0

x y 1 0 y 1



 --------------------------------------------------------------------------------------------------------------------      -----------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 108 .4/51 

2 2 2 2 0,1 .

:
2 2 2 2

2 2

2 2
2 2 2 2

2 2
1 2t t

4 2 2
1 2t , t , - , +

’
. 2 ,

2 2 2 . -
2 2 2x y

1 2x t , y t

 3  : 1:
3x
2 2:

x = –1. 
. :

i.
1 2.

ii.  C -

.
.

2 2 12x 2y ( 1)x 0 (1) ,
2

.      

 (1) 
. -

 (1) 
 C 

,ii.
: . i. 1 2,

y y

x x 3(- ,0) (-1,0)
2

.

1 2,
y y ,

:
3- -1x + x 52x = = = -

2 2 4
. 5: x

4
.

ii. C 2y = 2px .

C px = -
2

p 5 5- = - p =
2 4 2

.

2C : y 5x .

. 2 2 -1 1(1) x + y + x - = 0 (2)
2 4

.

-1 1= , = 0, = -
2 4

.

2
2 2 ( -1)+ - 4 = +1 > 0

4
R .

 (2)  (1)  
R .

 (1) 
-1- ,0
4

.

C .(ii)  -
2y = 5x 5p =

2
pE ,0
2

5( ,0)
4

. -1 5- = = -4
4 4

.

= -4  (2) 
2 2 5 1x y x 0

2 4
, -

.
 4 : 2C : y 2px ,

p 0 : y x , 0 .
.

.
.

,
N : i. , .
ii.

.
: .

-

2

y x
,

y 2px
2

y x
yx
2p

,

2yy
2p

,

2y 2py 2p 0  (1).
0 ,  (1)  2

 y  :
24p 8p 4p p 2

C -
 (1) -

, 0, p 2 ,   p>0. 
C  ( -

C  )  (1) 
,  0, p 2  p 0 .

C
 (1)  R ,



 --------------------------------------------------------------------------------------------------------------------      -----------------------------------------------------------------------------------------------------------------  

 108 .4/52 

0, p 2 ,  p 0 .
. i.

p 2 .

1 1 2 2x , y ,B x , y . 1 2y , y -
 (1),  Vieta 

1 2
2py y 1 2

2py y .

2 1 2 1y y x x .
2 2

2 1 2 1x x y y
2 22 2

2 1 2 1 2 1x x x x x x 1 .

:

2
22 2 21 2 1 21 2

1 2

4p 4p
y y 2y yy yx x

2p 2p 2p

2

2 p 2 2 2
1 2

1 2 2 2 2

y y 4px x
4p 4p

2

2 , -

: 2 2
2 1 1 2 1 2x x x x 4x x

2 2

4 2 4

4 p 4p p 2
4

2 1 2

2x x p p 2  . 

2
2

2(AB) p p 2 1 .

:
2 2
1 2

1 2 1 2 1 2
y y 1x x y y y y

2p 2

2

1 2p
2p 2

2 p p 2

ii. :
1 2

K 2

x x px
2

1 2
K

y y py
2

.

.6

2

p p, .

2
2

( ) 1 p p 2 1
2

 . 

H
22 2

2 4

p p 2 1p px y .   

 5 :
2 , 4 0,2 .

.
 C. 

.  ( )  C 

0,
2

.  ( ) -

.

.

: . M

M

x 2
y 4

M

M

x
2
y
4

2 2
2 2M Mx y 1 M C

4 16
,

2 2x yC : 1
4 16

 ( -

y y )

.  ( ) :
x y

1
2 4

2 4,0 , 0, ,

1 1 2 4
2 2

8
2 .

8 8
2 2

,

0 0 2 2 0
2

.

: ( ) 2

2 1 2
2 4

,  0<2 < .

2,2 2  min ( ) 8 .


	Β΄ΛΥΚΕΙΟΥ ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ ΑΣΚΗΣΕΙΣ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 

